Musterldsung zur Einsendearbeit Allgemeine Volkswirtschaftslehre Kurs 00522 ,, Allokationstheo-
rie, KE 2, Wintersemester 2009/2010

Musterldsung zur Einsendearbeit zur Erlangung der Teilnah-
meberechtigung an der Abschlussklausur zum

Kurs 00522 ,Allokationstheorie”, KE2

Wintersemester 2009/2010

Aufgabe 1

Gegeben sei eine Okonomie mit zwei Giitern (X und Y), zwei Produktionsfakto-
ren (Arbeit A und Kapital K) und zwei Konsumenten (1 und 2). Die allgemeinen

Produktions- und Nutzenfunktionen seien wie folgt spezifiziert:

X = F(AKy)
Y =G(AiKy)

v _
U, :U1(X1+§; y1+%)

X Y
u,=uU +—= Y, +=
2 =U,(X%, > Y> 2)

X und Y bezeichnen die Produktionsmengenund A, , A , K, , K, die Faktorein-
sitze. U, und U, sind die Nutzenfunktionen der Konsumenten. Zur Sicherstel-

lung des Existenzminimums teilt der Staat die fixen Mengen x und y zu gleichen

Teilen auf die Konsumenten auf. Nehmen Sie an, dass beide Konsumenten im
Gleichgewicht von beiden Gutern mehr konsumieren, as ihnen vom Staat zuge-

teilt wird.

Die insgesamt zur Verfligung stehenden Mengen an Arbeit und Kapital seien fix

und mit A bzw. K bezeichnet.

Die Produktions- und Nutzenfunktionen weisen positive aber abnehmende Grenz-

produktivitdten, bzw. Grenznutzen auf.

a. Stellen Sie den Lagrange-Ansatz zur Bestimmung der Optimal bedingun-

gen auf.
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L=U,06+ 2%+ )+ AU, (6 42,9, +2) U+ ap (A + A~ R)

+;UK(KX + Ky _R)+qu(xl+ X +;(_ X)+ﬂy(Y1+ yz"';/_Y)
+0[F(A.K,)=X]+6,[G(A,K,)-Y]

b. Leiten Sie die Bedingungen erster Ordnung ab.
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c. Im Optimum gelten die folgenden drei Bedingungen:

(NICHT ZU ZEIGEN!)

T A )

dx,  dx

_dA _ dA
dK,  dK,

i —%=——; i=1,2
dx; dX

Interpretieren Sie die Bedingungen 6konomisch.
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Bedingung i:

Die Bedingung besagt, dass im Optimum die Grenzraten der GUtersubstitution fir
beide Konsumenten gleich sein miissen.

Bedingung ii:

Die Bedingung besagt, dass im Optimum die Grenzraten der Faktorsubstitution
zwischen den beiden Sektoren und fur ale Unternehmen innerhalb der Sektoren
gleich sein missen.

Bedingung iii:

Die Bedingung besagt, dass im Optimum die Grenzrate der Gutersubstitution der
gesamtwirtschaftlichen Grenzrate der Transformation entsprechen muss.

Zur Finanzierung der Transfers an die Konsumenten besteuert der Staat den
Verbrauch der beiden Konsumguter mit den unterschiedlichen Mehrwertsteu-

ersatzen t, und t, (beides Wehrsteuern).

Esgilt: t,=7-t,; 7>1

a. Uberprifen Sie rechnerisch ob die unter 1.c. genannten Bedingungen
erfullt sind. Gehen Sie davon aus, dass ale Akteure Mengenanpasser

sind.

Bedingung i:

Die Konsumenten maximieren Nutzen unter Berticksichtigung der Budgetrestrik-
tion:

-
L=U,06+2. +2)+ @+ 2, px + (1+t,)pyy, - E]

oL %+/1(1+rty) p,=0& Y, _ -A1+7t))p,
0%, oX

X

oL dU, oU.
—=—+A1+t)p, =0 a—_':—/1(1+ty) P,

Y, 9y, Y,
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und die Steuern fir alle Konsumenten gleich sind, ist auch —%fﬂr alle Konsu-

X
menten gleich. Die Bedingung i. ist somit erfullt.

Bedingung ii:
Die Gewinnmaximierung der Unternehmen fhrt zu

Ty = pxF(AU Kx)_WA<_er

or, oF oF
=p=——wW=0=w=p, —
oA T OA oA,
or, oF oF
=p—-r=0er=p—
oK, oK, oK,
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N oK, 1
F
oA,
Das totale und gleich Null gesetzte Differential der Produktionsfunktion liefert
daF =2 gk +9% g =0
oK, oA,
OF
_OA K, T
dk, 9F w
oA,
G
. . .. dP\/ oK r )
Analog lasst sich fur den Y-Sektor der Ausdruck ——— :a—Gy =—ermitteln. Da
G w
oA

der Lohn- und Zinssatz fur alle Unternehmen gleich it, ist auch die Bedingung ii
erfullt.
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Bedingung iii:

Dietotalen Differentiale der beiden Produktionsfunktionen sind

dX =dF :a—FdKX +a—FdAy
oK, oA,
G oG
dY =dG= dK, +
oK, Y oA !
Bertcksichtigt man, dass die Besténde der beiden Produktionsfaktoren fest vorge-
geben sind, so lasst sich dX schreiben als dX :—aaTFde—g—:‘dA/. Dividiert

man die beiden Ausdriicke, so erhdlt man einen Ausdruck fir die Grenzrate der
Transformation.

G G
dY_aKyde+8A/dA/
dXx ;lzdeﬁaa’ZdAy
oG
K,
3G | 9G
oA, | 0A

F (oF

de +dAy

Dieser Ausdruck ist offensichtlich kleiner als derjenige fir die Grenzrate der Gu-

tersubstitution. Die Bedingung iii ist daher nicht erfillt.

b. Wie andert sich Ihre Antwort, wenn 7 =1 gelten wirde?

Durch die Anderung von 7 andert sich nichts an der Giltigkeit der ersten beiden
. 1+t

% ZU ﬂ :& . Dies

dx  d+t)p, P,

entspricht dem Ausdruck fir die Grenzrate der Transformation. Die Bedingung iii

wéreim Falle von 7 =1also auch erflllt.

Bedingungen. Allerdings wirde der Ausdruck fur —
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c. Stellen Sie die Situation fur 7 >1 grafisch dar. Die Bedingung ii. kann

dabei vernachlassigt werden.
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